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Vaše jméno a př́ıjmeńı:

LGR — prvńı semestrálńı test — VAŠE ID JE 1

V př́ıkladech týkaj́ıćıch se výrokové logiky je množinou atomických formuĺı množina

At = {a, b, c}.

Úloha 1 (5 bod̊u) Množina formuĺı M ⊆ Fm(At) a formule ϕ ∈ Fm(At) jsou zadány
následovně:

M = {(a ∧ b)⇒ a, c⇒ (¬b ∧ a), ¬c⇒ a}, ϕ = ¬b⇒ (a⇒ ¬c).

Pokud je formule ϕ logickým d̊usledkem množiny formuĺı M , dokažte to přirozenou
dedukćı. Pokud ne, ukažte, že ϕ neńı sémantickým d̊usledkem množiny M .

Úloha 2 (5 bod̊u) Dokažte přirozenou dedukćı následuj́ıćı tvrzeńı. Použ́ıvejte pouze
základńı odvozovaćı pravidla.

¬(a ∧ b) ` ¬a ∨ ¬b

Úloha 3 (5 bod̊u) Jazyk predikátové logiky L je dán následuj́ıćı volbou symbol̊u:

Pred = {P}, ar(P ) = 1

Func = {f}, ar(f) = 2

Kons = {a}

Uvažujte interpretaci I jazyka L s universem U = Z, kde

JP K = {3 · z | z ∈ Z},
JfK : Z× Z→ Z je sč́ıtáńı celých č́ısel,

JaK = 7.

Rozhodněte a pečlivě zd̊uvodněte, které z následuj́ıćıch formuĺı ϕ, ψ, χ

ϕ = P (f(x, a)), ψ = ∃xP (f(x, a)), χ = ∀y∃xP (f(x, y))

jsou pravdivé v kontextu proměnných

ρ : Var ⇀ Z
x 7→ 1.


