Sémantika predikatové logiky



Sémantika predikatové logiky

Interpretace predikdtové logiky s predikdtovymi symboly Pred,
konstantnimi symboly Kons a funkénimi symboly Func je dvojice
(U, [-1) kde
» U je mnozina nazyvana universum;
» [—] je pfifazeni, které
1. kazdému P € Pred arity n > 0 pfifazuje podmnozinu U" a
kazdému P € Pred arity 0 pfifazuje 0 nebo 1, znacime [P]
2. kazdému konstantnimu symbolu a € Kons pfifazuje prvek z U,
znacime jej [a],
3. kazdému funkénimu symbolu f € Func arity n pfifazuje
zobrazeni mnoziny U" do U, znalime [f].



Sémantika predikatové logiky

Kontext proménnych

Déna interpretace (U, [—]). Kontext proménnych je parcidlni
zobrazeni

p: Var — U.
Defini¢ni obor kontextu p (mnozinu proménnych v kontextu)

znacime D.
Kontext p ztotoziiujeme s (totdlnim) zobrazenim p: D — U.
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Update kontextu proménnych.
Je-li p kontext proménnych, x € Var a d € U, pak kontext

plx :=d]:Var = U
y +— p(y) (pro y # x, pokud definovano)
x—d

nazyvame update kontextu p o hodnotu d v x.
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Interpretace termu pfi daném kontextu proménnych.

Pro danou (U,[—]) a p: D — U interpretujeme termy v
proménnych D nasledovné:

> Je-li term proménna x, pak jeho hodnota je [x], = p(x).
» Je-li term a € Kons, pak jeho hodnota je [a], = [a].

» Je-li f(t1,...,t,) term, pak jeho hodnota je

[F (e, s ta)lp = IFN(MtaDps - - - [n])-
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Pravdivost formule v dané interpretaci a kontextu.

Necht P € Pred je kladné arity, t1, ..., t, jsou termy v
proménnych D. Atomickou formuli

o= P(t1,...,tn)
nazveme pravdivou v interpretaci (U, [—]) a kontextu p: D — U
v pripad€, kdy
(Itadps - - [talp) € [PT-

Je-li P € Pred, arity 0, pak je P pravdivé , pokud [P] = 1.
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Pravdivost formule v dané interpretaci a kontextu.

Jsou-li ¢ a ¢ formule, jejichz pravdivost v interpretaci (U, [—]) a
kontextu p jiz zname, pak

>
>
>
>
>

>

L je nepravdiva, T je pravdiva.

—p je pravdiva pravé tehdy, kdyz ¢ neni pravdiva.

@ A1) je pravdivd pravé tehdy, kdyz ¢ i ¢ jsou pravdivé.
V1 je nepravdiva pravé tehdy, kdyZ ¢ i v jsou nepravdivé.
© = 1 je nepravdiva pravé tehdy, kdyz ¢ je pravdivd a v je
nepravdiva.

@ < 1) je pravdiva pravé tehdy, kdyz bud obé formule ¢ a
jsou pravdivé, nebo obé formule ¢ a ¥ jsou nepravdivé.
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Pravdivost formule v dané interpretaci a kontextu.
Je-li ¢ formule a x proménnd, pak
P> Vx ¢ je pravdiva pravé tehdy, kdyz formule ¢ je pravdiva v
kazdém kontextu p[x := d], kde d je prvek U.
» dx ¢ je pravdiva pravé tehdy, kdyz formule ¢ je pravdiva v
alespon jednom kontextu p[x := d], kde d je prvek U.
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Pravdivostni hodnota sentence.

Sentence ¢ je pravdiva v interpretaci (U, [—]), jestlize je pravdiva
v prazdném kontextu proménnych

p:0—U.

Model sentence.

Interpretace (U, [—]), ve které je sentence ¢ pravdiva, se nazyva
model sentence ¢.



	Sémantika predikátové logiky

