Priklad 8.12: Rozlozte na souget polynomu a jednoduchych

x84+ 2x* +3x% 4 x — 1

zlomkd funkei  R(x) = X5 x2

Reseni: x5 — x2 = x?(x® — 1), tedy D(R) =R\ {0;1}

o ( X54+0x°+2x* +0x3+3x2 +x —1): (xX° —x%) =
—x® + x3
2x* 4+ x34+3x2+x —1

2x* 4+ x3 +3x2 + x -1
=X+ 5 2 = R(x) = x + Ri(x)

e XX =xxF-1)=x®(x-1)(x%+x+1)

polynom x2+ x +1 nema realné kofeny



22X+ x4+ 3%+ x — 1 A B C Dx + E

R = -
1(X) X2(x —1)(x2+x+1) X2  x  x-1 +x2+x+1
Rovnost vynasobime vyrazem x2(x — 1)(x2 + x + 1):
2x* + X3+ 3%+ x -1 =

= A (-1 +B (x*-x) + Clx*+x3+x%)+
—— —_—— N ,
(x=1)(x2+x+1) X(x—1)(x2+x+1) X2(X24x+1)

+ (Dx 4 E)(x® — x?) =
——
Xx2(x—1)

= Ax® — A+ Bx* — Bx + Cx* + Cx® + Cx°+
+Dx* — Dx® + Ex® — Ex? =

=(B+C+D)x*+(A+C—-D+E)X*+(C—E)x* -Bx— A



2x* + X3 +3x% +x—1 =
=(B+C+D)x*+(A+C—-D+EX*+(C—E)x*-Bx—A

Porovname koeficienty polynomd u stejnych mocnin:

x4 2 = B+C+D
x3: 1= A +C-D+E
X2 3 = C - E
x! 1 = -B

X0 -1 =-A

VyfeSenim soustavy rovnic dostaneme:
A=1, B=-1, C=2, D=1, E=-1,

tedy
1 1 2 X —1

X2 x T x—1 +)(24-x—s—1 '
Ri(x)




Zakryvaci pravidlo

Lze ho pouzit k uréeni koeficientl v Citateli u zlomkd, které maji ve
jmenovateli nejvy$§i mocniny jednotlivych kofenovych Cinitell. (Zde
tedy k vypoctu koeficientl A a C.) Zmen§ime tim pocet neznamych
v soustave linearnich rovnic.

Postupujeme tak, ze danou ryze lomenou funkci zapiSeme se zcela
rozlozenym jmenovatelem

2x* + x3+3x2 +x — 1
X2(x —1)(x2 +x+1)
zakryjeme kofenovy Cinitel jmenovatele a odpovidajici kofen
dosadime do zbytku:

R1 (X) =

b

om0 Al XX+ x ~ 0+040+0-1

a DX o (0-1)-(0+0+1) 7
4 3 2 _ —

X 1 C:Zx + X%+ 3x° 4+ x — 1 _2+1+3+1 1:2.

x2(x2 4+ x4+ 1) e 1-(+1+1)



