LGR — druhy semestralni test, cviceni 21:45, 41. dubna 2250
Vase jméno a piijmeni:
V dukazech prirozenou dedukci pouzivejte pouze zdkladni odvozovaci pravidla.
Uloha 1, rozmezi hodnoceni: (—5,5) Piirozenou dedukei dokazte (a je konstantni sym-

bol)
(VzP(x)) = (VzQ(x)), -Q(a) - —-VzP(z).

Uloha 2, rozmezi hodnoceni: (—5,5) Pfirozenou dedukei dokazte (d je konstantni sym-
bol)
Ju((K(x) A B(x)) AVy(K(y) = (z =y))), K(d) - B(d)

Uloha 3, rozmezi hodnoceni: (0,5) Pfirozenou dedukei dokaite

dz2(z = 2) F Jx(P(x) = YyP(y)).

Uloha 4, rozmezi hodnoceni: (—10,0) Je dén jazyk £ sestavajici z unarniho pre-
dikatového symbolu P, binadrniho predikatového symbolu R, binarniho funkéniho
symbolu f a konstantniho symbolu c. Interpretace Z je dana nasledovné:

e Universum U je mnozina N (mnoZzina vSech pfirozenych ¢isel véetné nuly).
e [P] ={n e N|n je prvocislo}

o [R] ={(m.n) e N? | m < n}

o [f]:(m,n)—m+n

o [c] =1

U kazdé z nasledujicich formuli rozhodnéte, zda je pravdiva v interpretaci Z. V této

tloze staci pro kazdou formuli napsat ANO/NE.

. Vz(=(x =c¢) = P(z))
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NVe((f(z,z) =x) = ~(x =¢))

Vavy((P(z) A P(y) A=(x =y)) = ~P(f(z,y)))

Uloha 5, rozmezi hodnoceni: (0,5) Véta ,Bindrni operace f na redlnych cislech je
pro kladné vstupy omezena.* byla ve vhodném jazyce £ formalisovana jako sentence
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Y2y (((x > 0) A (y > 0)) = (abs(f(z,y)) < 2)).
Pieved'te sentenci —¢ do nega¢ni normdlni formy. Poté takto prevedenou sentenci
prelozte zpét do matematické ¢estiny. (Symbol < je bindrni predikatovy symbol
zapisovany infixneé.)



