Graty — tkol 1

1 Zakladni pojmy

Definice 1.1. Necht' vje vrchol v grafu G. Stuperi vrcholu v je ¢islo d(v) udédvajici pocet hran
e, pro které plati v € e.

Neformalné: stuperi vrcholu je pocet hran, které z néj vychazeji.
Dokazte nasledujici tvrzent:

Tvrzeni 1.2 (Handshaking lemma). Necht' G = (V, E) je neorientovany graf. Plati rovnost

> d(v) =2fE].
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2 Stromy

Dokazte nasledujici tvrzeni:
Tvrzeni 2.1. Necht' G je neorientovany graf. Nédsledujici tvrzeni jsou ekvivalentni:
1. G je strom.

2. G neobsahuje kruZnice, a pfiddnim jakékoli hrany v ném vznikne praveé jedna kruz-
nice.

3. G je souvisly, a odebranim jakékoli hrany prestane byt souvislym.
Tvrzeni 2.2. Méjme graf G = (V, E), pro ktery plati ndsledujici podminka:
Mezi kaZzdou dvojici vrcholt u a v vede pravé jedna cesta.

Pak je G strom.
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