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Jméno a prijmeni: Podpis:

Béhem pisemné zkousky smite mit na lavici pouze zadéani pisemky, papiry, na které zkousku
vypracovavate, pravidla pfirozené dedukce, psaci potifeby a obcerstveni.
Vse ostatni dejte do tasky, tasku zaviete a odlozte, mobilni telefon méjte vypnuty.
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Pozadavky na vypracovani

e Piste na bilé (nectvereckované, nelinkované) jednotlivé listy papiru forméatu A4 a piste
propiskou vyrazné barvy (tmavé modra, ¢erna). NepouZivejte obyéejnou tuzkou ani Cer-
venou barvu.

e Kazdy priklad zacinejte na nové strané papiru (strané, nikoli listu). U kazdé tlohy uvedte
jen jeden zpisob TeSeni.

e Své tvrzeni fadné zdivodnujte. U kazdého vypoctu je tfeba komentar.



Uloha 1 (-5 ...11 bodii) (Predikatova logika.) Rozhodnéte, zda plati nasledujici dusledek.
Vsechny formule jsou sentencemi.

Va(S(x) = Vy(K(y) = V(z,9))),
Fu(K(x) AVy(O(y) = V(z,y)))
Vavyvz((V(e,y) AV(y,2)) = V(z, 2)
=V (S(z) = Vy(O(y) = V(z,y))).

)

Pokud dusledek plati, provedte diukaz prirozenou dedukci. Pokud ne, sestrojte interpre-
taci, ktera to ukazuje.

Uloha 2 (-5 ...11 bodi) (Predikatova logika.) Rozhodnéte, zda je nasledujici mnozina sen-
tenci splnitelna.

S = {32y (P(y,x) A P(y,a))) = (FzQ(x,a)), Vo -Q(z, ), YaVy P(x,y)}.

Pokud je mnozina S splnitelné, sestrojte jeji model. Pokud neni splnitelna, odvodte pii-
rozenou dedukei z S spor.

Uloha 3 (0 ...8 bodii) Piirozenou dedukei ve vyrokové logice dokazte nasledujici tvrzeni.
(Pokud pouZivdte zdkon vylouceného tietiho (LEM), dokazte ho pouzitim zdkladnich pra-
videl také.)

F(lp=q) =p) =p

Uloha 4 (-5 ...11 bodii) Dokazte, Ze pro kazdy neorientovany graf G plati: pokud je G
eulerovsky, pak je souvisly a kazdy jeho vrchol ma sudy stupen.

Uloha 5 (-5 ...11 bodit) Dokazte néasledujici tvrzeni. Pokud je G graf bez kruznic a p¥ida-
nim libovolné hrany ke GG néjaka kruznice vznikne, pak je G strom.

Uloha 6 (0 ...8 bodii) O neorientovaném grafu G vime, Ze at z néj odstranime jakykoli
vrchol v (a hrany incidentni s v), barevnost tohoto nového grafu je o 1 mensi nez barevnost
grafu G. Rozhodnéte, zda je G nutné souvisly.



