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Primarni dloha Dudlni aloha
min  c'x max bTy
za podminek Ax > b za podminek y >0
x>0 ATy <c

e Duadlni dlohu Ize definovat pro tlohu LP v libovolné formé

e Duadl dudlni dloha je primarni tloha



Véta o slabé dualité

min c'x max b’y
zapodm. Ax > b za podm. y >
x >0 ATy <

Tvrzeni

1. Pro kazdé ptipustné primarni feSeni x a kazdé ptipustné dudlIni
Yedeni y plati c"x > by

2. Pokud pro néjaka pfipustna ¥eSeni primaru x* a dudlu y* plati
c'x* = b"y*, potom jsou x* a y* optimalni Fe¥eni

e Duadlni LP zdola omezuje primarni LP

e Pokud je mez tésnd, nalezli jsme obou tloh
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Dvojice dudlnich dloh pro LP v obecném tvaru
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min c’x max b’y
zapodm. Ax = b za podm. y € R™
x >0 ATy < ¢



Podminky komplementarity

e | je indexovd mnoZina primarnich omezeni (dudl. promé&nnych)

e J je indexovda mnozina dudlnich omezeni (prim. prom&nnych)

Véta
Necht x je p¥ipustné primdrni YeSeni a y je p¥ipustné dudini ¥eSen.
Rovnost c"x = by plati pravé tehdy, kdy# plati tyto podminky:

1. " ajixj = bj nebo y; =0 Viel
jeJ
2. x; =0nebo > ajy; = ¢ VjeJ
i€l



min  2x; + 5xp + 6x3 = 5.4 max 3y1+ »»+3ys— y=054
= 21+ xp+2x3>3 0.2 = 3% >0
2.4 = x1+2x +2x3>1 = ¥ >0
B x1+3x + x3>3 1.6 = V3 >0
—06= —x314+ x0—2x3>-1 0= v >0
1.2 = X1 >0 2= 2n+ yo+ y3— ya<?2
0.6 = X2 >0 5= y1+2»+3y3+ ya<5

0= x3 >0 3= 2n+2n+ y3—2y1<6



Véta o silné dualité

Véta
Ndasledujici tvrzeni jsou ekvivalentni:
1. Primarni dloha ma optimalni feSeni x*.

2. Dudlni dloha ma optimalni YeSeni y*.

Pokud plati jedno z t&chto tvrzeni, pak ¢'x* = bTy*.

e V optimu jsou hodnoty obou dloh shodné ( )

e Pro optimum primarni tlohy tak pfedstavuje optimum dudlu
se stejnou hodnotou tzv.



Vlastnosti primdru a dualu — moznosti

P/D ‘ M3 optimum Neomezena Nep¥ipustna
Ma optimum v ne ne
Neomezend ne ne v
Nep¥ipustna ne v v

o Cerven& zakazané kombinace plynou ze silné duality
e Zbyld plyne ze slabé duality

e Plati: P a D maji optimum < P a D jsou p¥ipustné



