Ukazka zadani zkousky z Pokro¢ilé analyzy LS 16/17

1. (X, S, p) je prostor s mirou, p € (1, 00).

e Co jsou to mnoziny £P(X) a LP(X)? Jak je definovano |||, pro f € LP(X)?

Necht u(X) < oo, f € LA(X). Ukazte, ze pak f € L2(X).
(Navod: Aplikujte Holderovu nerovnost na funkce u = 1 na X a v = |f|%.)

2. e Definice adjungovaného operatoru. Dikaz existence adjunkce.

H je Hilberttav prostor, z, y € H. Operéator T, , € B(H) je dan predpisem
Ty y(2) = (z,y)x, z€ H.

Stanovte T .

Ukazte, ze T je samoadjungovany <= pro kazdy unitdrni operdtor U je UTU* také

samoadjungovany.

3. e Definice spektra a spektralniho poloméru. Véta o spektralnim rozkladu normélni matice.

T € B(H) a pro S € B(H) existuje S™! € B(H). Ukazte, ze STS™! m4 stejné spektrum
jako T.



